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0? 0?
(1) Si w=In+/x? + y? entonces demuestre que 0—1; + 8—1; =0
T Y
Una Solucion
Si u = In /2% + y? entonces
ou 1 1 1 1 x x
or 2 2—(:62+y2) 220 = 2 2 2 2 g2 2
T 2+ y2? 2 Va2t g2 /a2+ g2 2Pty
Pu (P +yP) —22* oy —a?
or2 (x2+y2)2 - ($2 +y2)2
Y,
ou 1 1 _ 1 Y Y
oy 2 2—(x2—|—y2)2 y= 21 2. /02 1.2 12+ 92
Y 22+ y? 2 Vi +y2 /a2 +y2 2Pty
Pu (@) -2 -y
Oy? o (x2 +y2)2 - (x2 +y2)2
Asi que,
2u  u y? — o2 2% — 2

o2 + 8y2 - (:)32 +y2)2 + (xz —I—y2)2 -

(2) Usando la regla de la cadena. Determine y’ en la relacién

22yt + (1 — 2%)e” Y +sin(z — y) = xy

Solucién

Si hacemos f(z,y) = z3y* + (1 — 22)e” ¥ +sin(x —y) — a2y =0

of
o _ Ox
Vo= - 97

Ay

3%y 4 (20)e” Y+ (1 —a®)e" Y cos(z —y) —y

d3y3 + (1 — 22)e*¥(—1) + cos(z —y)(—1) — =

3r%y* — 22e”7Y + (1 — 2?)e*Y + cos(z — y) — ¥

4ady3 — (1 — x?)e* ¥ —cos(x —y) — x
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(3) Determine maximos, minimos y puntos sillas (si existen)de la funcién

f(z,y) = 4% — 4y® + 122y + 33

Solucién

(a) Determinamos las derivadas parciales de f

af 02 f 02 f
— = 1222+ 12y A —= =24 A =12
5z ) z® + 12y o2 (T Y) x yon (2,y)
af(:c ) 122 — 1292 A 02f( ) 24y A _82f (x,y) =12
_ — J— — I\ = — xr =
oy Y y o2 Y y D0y Y
(b) Anulamos las primeras derivadas parciales de f
(1) 12224+ 12y = 0
g—f(z,y):g—f(x,y)zo = 1922 122+ 1220+ 12y = 0
t Y (2) 122 — 1252 = 0
\
P~y tzty = 0
\
(z—yle+y)++y) = 0
\
(z+y)fr—y+1 = 0
\
r=—-y V y=x+1
(¢) Finalmente determinamos y decidimos los puntos criticos
e Siy=—zentoncesxr =0 V x =1,y los puntos criticos son P = (0,0) y

Q = (17 _1)
e Siy =1+ 1 entonces 2> + x + 1 = 0, no tiene solucién en R

e Decidimos los puntos criticos:

Az, y) = —(24)%zy — 144

Luego,
o A(0,0) = —144 < 0, luego P es un punto silla.

o A(1,-1)=242—-144 >0y fuo(1,—-1) =12 > 0, luego Q es un minimo.



